théoréme. Soit n € N, on note B,, le nombre de partitions de {0,...,n}, By = 1. Alors
Ry
Bi=22
k=0

Démonstration. Voyons que B, = > ;_, (Z)Bk. En effet pour k € {1,...,n} on considére Ej l’ensemble
des partitions de {1,...,n + 1} contenant n + 1 de cardinal k + 1. Card(Ey) = (})Bn—r. En effet il faut
choisir les k autres éléments qui seront avec n + lpuiis compter le nombre de partitions des n — k élments

restants.Eg, En, ..., E,, forment une partition de l’ensemble des partitions de {1,...,n+ 1} d’ou

Bpii =) (Z)Bn—k => (n ﬁ k>Bk => (Z)Bk
k=0 k=0 k=0

o0 .
Voyons que Y~ %x" a un rayon de convergence non-nul. Voyons par recurrence que B, < n!. C’est vrai

pour n = 0 supposons le resultat vrai jusqu’a un certain rang n.

Bu1=Y <Z> By,

k=0

Ainsi pour tout n € N, % < 1 donc la série ZZOZO %m" a un rayon de convergence R > 1. On note f(x)
sa somme sur | — R, R|
f(x) est dérivable et

f est donc solution du probléme { ! £(0) i 1 dont la solution est z — Ce®” et comme flo)y=1

onaC =21 Ainsif(z)= %eew
Pour tout x €] — R, R|,




k
Voyons que la série double définie par u, = % est sommable.

clnal

>* = n i > (elzlyn
DD DTTIED D) DE- Ly ey gl

n=0 k=0 n=0 k=0 n=0 n=0
Ainsi par Fubini on a

oo oo

1
fla) = - ZZ nlkl
n=0 k=0
1 oo oo k




